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Logica matematica si
computationala

Examen partial

(P1) [3 puncte] Sa se demonstreze ca urmatoarele multimi sunt numarabile:
(i) multimea formulelor ce nu contin variabilele vy, . . . , v19o-

(ii) multimea functiilor f : N — N ce au proprietatea ca exista m € N astfel incat pentru
orice n > m, f(n) = f(m).

(ili) multimea tuturor clauzelor.

(P2) [1 punct] Fie n € N. Sa se dea o definitie recursiva a functiei z, : Form — N care
asociaza oricarei formule ¢ numarul de aparitii ale variabilei v, in ¢.
(P3) [1,5 puncte] Sa se demonstreze:
(1) ~p~ @ — —p;
(i) ¢V~ (p =) =
(i) = (p =)V (p = ).

(P4) [1,5 puncte] Fie ¢, ¢ € Form. Sa se arate:

F(pAY) = (D Ap).

(P5) [1 punct] Sa se aduca urmatoarea formula la FND prin transformari sintactice:

(U5 A UG) - _|(((’UG VAN ’U7) V ﬁ1)5) A (U4 V U5)).



(P6) [1 punct] Fie G : {0,1}® — {0,1} definit, pentru orice x,y,z € {0, 1}, prin:

1, dacax<y<z,

G(z,y,z2) = {

0, altminteri.

Sa se gaseasca o formula ¢ in FND gi una ¢ in FNC cu F, = Fy, = G.
(P7) [2 puncte]
(i) Gasiti I' € Form astfel incat Mod(I") are 6 elemente.

(ii) Fie n € N*. Sa se gaseasca I' C Form astfel incat Mod(I") are n elemente.

(P8) [2 puncte] Fie I' o multime de formule. Sa se demonstreze ca urmatoarele afirmatii
sunt echivalente:

(i) T este nesatisfiabila.

(ii) ' F ¢ pentru orice formula .

(iii) T' F ¢ pentru orice formula nesatisfiabila .
)

(iv) T'E L.

(P9) [2 puncte] Fie e : V' — {0,1} o evaluare si I' := {¢p € Form | e F ¢ }.
(i) Demonstrati ca:

(a) T este consistenta.
(b) Pentru orice formula ¢, avem ¢ € I sau = € T

(c) Pentru orice formula ¢, daca I' F ¢, atunci ¢ € T.

(ii) Gasiti toate modelele lui I'.



