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(S9.1) Sa se arate ca pentru orice formule ¢, ), y avem:

(1) {e Ay} e
(i) {p AP} F Y
(iil) {o, ¥} o Ay;
(iv) {o, 9} Fx ddaca {p A¥} F x.

(S9.2) Sa se demonstreze Propozitia 1.59 din curs.
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(S9.3) Sa se demonstreze Teorema de completitudine tare - versiunea 2, dar fara se folosi,

precum in curs, Teorema de completitudine tare - versiunea 1.

(S9.4) Sa se arate ca Teorema de completitudine tare - versiunea 2 implica imediat Teorema

de completitudine tare - versiunea 1.
(S9.5) Fie a,b,c € {0,1}. Sa se arate ca:
(i) daca b < ¢, atuncia = b < a —¢;
(ii) daca a < b, atuncib— c < a — c.

(S9.6) Consideram functiile:
Var® : Form — 2Y

Var~ : Form — 2

definite recursiv prin urmatoarele relatii (unde v € V', ¢, x € Form arbitrare):

Vart(v) = {v}
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Var=(v) :=10
Vart (=) := Var~(¢)

Var™ (=) = Var®(y)
Vart(y — x) = Var (¢) UVart(x)
Var= (v — x) :Var+( YU Var™(x)

(i) Definiti riguros, cu ajutorul Principiului recursiei pe formule (Propozitia 1.4), functiile
Vart si Var~. Indiciu: incercati mai intai si definiti functia “compusa”

Vary : Form — 2V x 2V
ce verifica, pentru orice ¢ € Form, conditia:

Vary(p) = (Var®(p), Var~(e)).

(ii) Fie ¢ € Form gi e,e9 : V. — {0,1}. Presupunem ca pentru orice v € Var™(p) avem
ca eq(v) < eg(v), iar pentru orice v € Var~(p) avem ca es(v) < eg(v). Sa se arate ca:

er (p) < e (p).



