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(S7.1) (Metoda reducerii la absurd)
Pentru orice multime de formule I' si orice formule ¢, v,

FTU{-v}k-(p—=p) = Tk

Demonstratie: Avem

(1) TUu{-¢} F-=(e—p) Ipoteza

(2) L' F=Y—=(p— ) Teorema deductiei

(3) I' F(—¢Y—==(p—=¢) = (= ¢) =) (A3)si Propozitia 1.37.(i)

(4) I (=)= (MP): (2), (3)

(5) ' Fo—op Propozitia 1.45 si Propozitia 1.39.(ii)
(6) . (MP): (4), (5).

]
(S7.2) Pentru orice formule ¢, 1,

(i) {, v} F g
(i) ==Y = (b = p);
(iii) F =g — ¢;

)

(iv) F o — =,

Demonstratie: Demonstram (i):



(1) F—Y = (o = ) (A1)
(2) {~v} F-p——1 Teorema deductiei
(3) {-¢} F(=p—= )= (¥ —¢) (A3)si Propozitia 1.37.(i)
4)  {} Fo—o (MP): (2), (3)
(5) {v,} Fo Teorema deductiei.
(ii) se obtine din (i) aplicand de doua ori Teorema deductiei:
(1) {v, v} Fo (57.2).(1)
(2) {~¥} F¢y—op Teorema deductiei
(3) F =Y — (¢ — x) Teorema deductiei.

Demonstram in continuare (iii).
(1) {=p,7mpr Falp =) (D)

(2) {~w} ko (1) si (S7.1)
(3) F —=p — ¢. Teorema deductiei.
Demonstram (iv):
(1) F—==—p— - (i) cu @:=-p
(2) F (7= —p) = (¢ = ) (A3)
3) Fo— (MP): (1), (2).
0
(S7.3) (“Reciproca” axiomei 3)
Pentru orice formule ¢, ),
e = ¢) = (¢ = —p). (1)
Demonstratie:
{o =¥, ", —p} Fo—9 Propozitia 1.37.(ii)
{o =9, =, ~mp} F ¢ Propozitia 1.37.(ii)
{o =¥, Y, 7=} F-mp Propozitia 1.37.(ii)
{o =, 0,7} F—-mp—p (S7.2).(iii) si Propozitia 1.39.(ii)

{o =Y, ", ——p} Fo (MP): (3), (4)
{o =, 1, ~=p} Fo (MP): (1), (5)
{o =, =, 7=} F b — (Y= —(p—=p) (S7.2).(ii) i Propozitia 1.39.(ii)
{o =, ~mpt F = =(p— o) (MP): (2), (7)
{o =, =, ~=p} F=(p— o) (MP): (6), (8)
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) {p =¥, "} F-e (9) st (S7.1)
) {o—=v} F—-p Teorema deductiei
) F(p—= ) = (- — —p) Teorema deductiei.



(S7.4) Pentru orice formule ¢, 1,

{, =} =0 = 9).

Demonstratie: Avem
(1) {7% -, _'_'<1/} — 90>} = iﬂ
2) {Y,~p, (=)} F-p
(3) {v,—p, W =)} F==(Y =)
4) A, = =)} Fam( =) = (=)
(5) {,~o,~(W =)} FY—o
6) {v,~p, = =)} Fo
(1) i, = )} F o= (o= (e =)
8) {v,~p, (W =)} Fo—==(p— )
9)  {Y,—p, W =)} F=(p— )
(10) {0, —p} F = — )

Propozitia 1.37.(ii)
Propozitia 1.37.(ii)
Propozitia 1.37.(ii)
(S7.2).(iii) si Propozitia 1.39.(ii)



