Examen SNSB Matematica ciclul pregatitor

29 septembrie 2005

1. (a) Fie F,G doua spatii vectoriale reale cu dim F' < oo gi fie E C F,
subspatiu. Daca T': F' — G este liniara, aratati ca

dimTF —dimTFE < dim F — dim F.

(b) Fie A, B,C matrici reale multiplicabile in aceasta ordine. Aratati
ca
rang (AB) + rang (BC) < rang (ABC') + rang (B).
2. Fie A\ masura Lebesgue in plan si fie u,v € R2 Pentru A C R?,
A(A) > 0, definim

f(t) = / XA+tu - XA+tod A
A

(a) Aratati ca f : R — R este continua.

(b) Aratati ca orice multime masurabila din plan cu masura nenula,
contine varfurile unui triunghi echilateral.

3. Fie f : C — C o functie olomorfa pentru care exista a > 0,b > 0 si
R > 0, astfel incat

|f(2)] > a|z|’, oricare ar fi z € C, |2| > R.

Aratati ca f este o functie polinomiala si grad f > b.



