Geometria Varietatilor Torice

Foaia de Exercitii no. 1

03.05.06

1) Fie 0 C R”™ un con convex poliedral. Se stie cd dacd 7 C o este o fafd, iar v1,v2 € o ai. v1 +ve € T, atunci 71,72 € T.
Aritati reciproca acestui fapt : dacd 7 C o este o submultime cu proprietatea cd dacd vy, vy € o ai. vy + v € 7, implicd
T1,To € T, atunci 7 este continutd Intr-o fata.

2) Fiev; = (1,0) € R?, vy = (1,V/2) € R?5i 0 = o(v1, vo). Aritati cd monoidul S, := o N Z2 nu este finit generat.
3) Ardtati cd un con simplicial este ascutit.

4) Aritati cd algebra monoidald C[Z/nZ] este izomorfd cu C[X]/(X™ — 1).

5) Descrieti inchiderea intreagi a inelului C[X?2Y, XY?].

6) Descrieti varietatea toricd asociatd evantaiului de mai jos.

7) Ardtati cd dualul unui con regulat este un con regulat.

8) Fie ey, €3, e3 baza canonici din R3. Considerim evantaiul A in R3 obtinut din conul o' (eq, ez, €1 + €3, e2 + e3) prin addugarea
laturii 7 = o(e; + es + e3) ; vezi figura de mai jos.

a. Descrieti starul lui 7 $i inchiderea V' (7) a orbitei O,.

b. Determinati foate inchiderile orbitelor conurilor din A.

9) Fie A un evantai din R” si 7 un con de dimensiune n — 1. Aritati ci varietatea V(1) este izomorfi cu dreapta proiectivi P!
daci si numai dacé 7 este fata comund a doua conuri distincte din A.

10) Fie A un evantai din R™. Aratati cd punctele fixe ale varietatii X o sunt in corespondenta bijectiva cu conurile n-dimensionale
ale lui A.



